Propriétésdela droite des milieux

Exercicel:

Lebut de I'exercice est de prouver |e théoreme suivant :

Dansun triangle, si une droite passe par le milieu d'un cété et est
paralléle a un deuxiéme coté alors elle coupe le troisiéme coté en
son milieu.
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Soit untriangle ABC et | lemilieu de [AB]. Ladroite passant par | et
paraléle au coté [BC] coupe le coté [AC] en J. Place le point J.

[) @) Placele point E symétrique de J par rapport al.
b) Démontre que le quadrilatére AJBE est un parallélogramme.
c) A quellelongueur AJ est-elle donc égale ?

2) a) Démontre que le quadrilatere EBCJ est un parallélogramme.
b) A quelle longueur JC est-elle donc égale ?

3) En déduire que Jle milieu de [AC] ?

On procede de la méme facon que I’ exercice 1 pour démontrer la
propriété suivante :

Si une droite passe par les milieux de deux cétés d'un triangle
alorselle est paralléle au troisieme coté.

On admettra cette propriété pour résoudre |’ exercice 2.

Exercice?2:

Le but de I'exercice est de prouver la propriété suivante :

Le segment qui joint les milieux de deux cétés d'un triangle a
pour longueur la moitié du troisiéeme coté.
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Soit untriangle ABC, | est lemilieu de [AB], Jlemilieude [AC] et K
lemilieu de [BC].
1) Démontre que le quadrilatere 1JKB est un parallé ogramme.

BC
2) Démontre que 1J= DR






Propriétél:

C

| est lemilieu de [AB]. Ladroite paraléle a (BC) passant par | coupe
(AB) en J. E est le symétrique de J par rapport al.

1) On sait que:
- lestle de[AB].
- lestle de[E]].

Théoreme:
Un quadrilatére qui a ses qui se coupent en leur milieu
est un

Conclusion :

Le quadrilatere (AJBE) est un donc la
droite (EB) est a (AJ), or CI (AJ) donc (EB) est
paralléea (AC), et lesdistances AJ et EB sont
2) On sait que:
- (EB) et a(AJ).
- (1) est a(BC), or El (1J) donc (EJ) est a
(BO).

Théoreme:
Un quadrilatére qui a ses cotés opposés deux a deux
est un

Conclusion :
Le quadrilatere (EJCB) est un et les

longueurs JC et EB sont

Finalement, lesdistances et EB sont égalesainsi que et EB
donc . On en déduit ainsi que Jest le de[AC].



