Quatriemes: TRIANGLES - MILIEUX - PARALLELES
I.  THEOREMES DES MILIEUX
1/ _ACTIVITE PREPARATOIRE

Construire un triangle ABC et noter | et Jles milieux respectifsde [AB] et [AC].

Que peut-on dire des droites (1J) et (BC) ? Estimer le rapport %

2/ DEUX PREMIERS THEOREMES DES MILIEUX

Théorémel :|

SI dans un triangle une droite passe par les milieux de deux cotés, ALORS cette draite
(appelée droite des milieux) est paralléle au troisiéme coté de cetriangle.

Théoréeme?2 :

S| dans un triangle un segment passe par les milieux de deux cotés, ALORS sa longueur est
égale & la moitié de celle du troisiéme coté de ce triangle.

Schématisation des deux théorémes :

Démongtration :
Hypothéses: ABC triangle, | milieu de [AB] et Jmilieu de [AC].
On note K le symétrique de | par rapport a J.

AKCI est un parallélogramme car ses diagonales se coupent en leur milieu J

On en déduit que (KC) // (1A) soit que (KC) // (BI) et que KC = |A.

Mais comme | est le milieu de [AB] on aaussi KC = Bl

Donc BIKC est un parallélogramme et comme J est e milieux de IK on a: !

Conclusion : (IK) // (BC) soit (1J) // (BC) (théoréme 1) c
1J=1/2 K = 1/2 BC (théoréme 2). B

3/ LE TROISIEME THEOREME DES MILIEUX

Théoréme3 :
S| dans un triangle une droite passe par le milieu d’un cbté et est paralléle au second,
ALORS cettedroite coupe le troisiéme cété en son milieu.

Schématisation du troisiéme théoreéme :

ALORS

________ - Commentaire : Lescouleurs
| évitentlesconfusionsentre
|_hypothéses et conclusions...




Démonstration :
Hypothéses: ABC triangle, | milieu de [AB]. (D) paraléle & (BC) coupe [AC] en J.
On note J le symétrique de J par rapport al.

Les droites (JJ) et (AB) ont méme milieu | donc AJBJ est un

parallélogramme et AJ=JB.

On en déduit aussi que (J B) // (AJ) donc que (I B) // (JC). J
Mais comme J et J appartiennent a (D) on aaussi (1J) // (BC) et
donc le quadrilatere JCBJ est un parallélogramme (ses cotés c
opposés sont paralléle deux adeux).
OnadoncJC=JB

Des deux égalités établieson tire AJ= JC.

Conclusion : Jest lemilieu de[AC].
Remarque:
Si les conditions de ce troisiéme théoréme sont remplies, une fois que I'on a démontré la présence du

deuxiéme milieu, les hypothéses du deuxiéme théoréme des milieux sontvérifiées.

Il. DROITE PARALLELE DANSUN TRIANGLE
1/ ACTIVITE PREPARATOIRE

Expérimentations ol les éléves constatent |’ égalité des rapports.

2/ (PETITE) PROPRIETE DE THALES(ADMISE).

Propriété de Thales :
S| dans un triangle une droite passe par deux points des cotés et s elle est paralléle au
troiséme coté, ALORS elle forme un triangle dont les longueurs des cotés sont

proportionnelles a celles du triangleinitial.
Autrement dit :

Sl dansun triangleABC, M appartient a[AB], N a[AC] et (MN) est parallélea (BC)
AM _AN_MN _ AB _AC_BC

ALORS —=—F=—"+—
AB AC BC(Ou AM AN MN)

Schématisation de la propriété de Thales :

S ALORS  lescdtésdutriangle AMN sont
proportionnels aceux du triangle ABC,
c'est-adireque:

- AM _AN _MN

B AB AC BC

(MN) // (BC)




