II- La fonction inverse.

f: x 

 SYMBOL 190\f"Symbol"\h\s9

 SYMBOL 190\f"Symbol"\h\s9

 SYMBOL 174\f"Symbol"\h\s9EQ \s\up1()
 


(Ch.11 p 94 )
1-Domaine de définition

D f =  - { 0 } = ] -  ; 0 [ SYMBOL 200 \f "Symbol"\h ] 0 ; +  [
2- Parité

Si x SYMBOL 206 \f "Symbol"\h EQ \o\al(I;\d\fo2()R)-{0} et –x SYMBOL 206 \f "Symbol"\h EQ \o\al(I;\d\fo2()R)-{0}, on a : 

f(-x) =  EQ \s\do2(\f(1;-x)) = -  EQ \s\do2(\f(1;x)) = - f(x)
La fonction inverse est impaire
Conséquence :

Sa courbe représentative est symétrique par rapport à l’origine du repère.
3-Sens de variation

u < v 

Soient deux réels quelconques u et v tels que 

Calculons f(u) - f(v):
f(u) - f(v) =  EQ \s\do2(\f(1;u)) -  EQ \s\do2(\f(1;v)) =  EQ \s\do2(\f(v – u;uv))
Etudions le signe de f(u) - f(v):



u < v 

donc

u - v  < 0 

et
 v – u > 0
· Si u et v sont négatifs: 

u SYMBOL 180 \f "Symbol"\h v = u.v  > 0 
v – u > 0 et uv > 0 donc  EQ \s\do2(\f(v – u;uv)) > 0.

Soit f(u ) – f(v) > 0 ou encore f(u) > f(v) pour u < v

Les réels et les images sont rangés en sens inverse donc la fonction f est décroissante sur ] –  ; 0 [.
· Si u et v sont positifs: 

u SYMBOL 180 \f "Symbol"\h v = u.v  > 0
v – u > 0 et uv > 0 donc  EQ \s\do2(\f(v – u;uv)) > 0.

Soit f(u ) – f(v) > 0 ou encore f(u) > f(v) pour u < v

Les réels et les images sont rangés en sens inverse donc la fonction f est décroissante sur ] 0 ; +  [.
Théorème

Si 
u < v  0 
alors

 EQ \s\do2(\f(1;u)) >  EQ \s\do2(\f(1;v))
La fonction  eq \s\do1(\f(1;x)) est décroissante sur ]-SYMBOL 165 \f "Symbol"\h ;0[

Si 
0  u < v 
alors 

 EQ \s\do2(\f(1;u)) >  EQ \s\do2(\f(1;v))
La fonction  eq \s\do1(\f(1;x)) est décroissante sur ]0;+SYMBOL 165 \f "Symbol"\h[

4-Tableau de variations

	x
	–SYMBOL 165 \f "Symbol"
	
	00
	+SYMBOL 165 \f "Symbol"

	f(x)
	
	
	
	


5-courbe représentative de la fonction inverse.

Tracer sur une feuille de papier millimétré la représentation graphique de la fonction f.

La courbe représentative de la fonction f est une hyperbole
5-généralisation pour les fonctions du type : x 

 SYMBOL 190\f"Symbol"\h\s9

 SYMBOL 190\f"Symbol"\h\s9

 SYMBOL 174\f"Symbol"\h\s9EQ \s\up1()

  eq \s\do1(\f(a;x))
Si a > 0

	x
	–SYMBOL 165 \f "Symbol"
	
	00
	+SYMBOL 165 \f "Symbol"

	f(x)
	
	
	
	




Si a < 0 

	x
	–SYMBOL 165 \f "Symbol"
	
	00
	+SYMBOL 165 \f "Symbol"

	f(x)
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